Ejercicios de Analisis Matematico |
Continuidad y limite funcional

1. Estudia la continuidad de la funciofi: [0,4] — R dadaporf(1) =1/4y:

|x — 1] .
0, 1[U]L,2
f(x)={ (2=DE( +x) stxeo. 110, 2] (E(x) es la parte entera de
E(x)—17/4 six €2, 4]

2. Suponiendo que la temperatura varia de forma continugpprque siempre hay dos puntos
antipodas en el ecuador terrestre que estan a la misma tomper

3. Un automovilista sale de Granada hacia Madrid un sdbade 8h de la mafiana y el domingo
inicia el regreso a la misma hora. Sabiendo que invirtidligempo en ambos viajes, pruébese
gue en algin momento del domingo el automovilista se enarigual distancia de Granada
gue a la que se encontraba el sdbado en ese mismo momento.

4. Seaf :[0,1] — R continuay verificando qué< f(x) <1 paratodox € [0, 1]. Prueba que hay
algiinc [0, 1] tal que f(c) = 1 — c2.

5. Prueba que hay un Gnico nimero reat 0 tal que Inx + /x = 0.

X
6. Calculalaimagen de la funciéfi] — 1, 1[— R, dada porf(x) = ——.
V1 —x2
7. Sea f:]a,b[— R una funcién continua y estrictamente creciente. Seas lim f(x) y
B = liﬂ}) S (x). Prueba quef (la, b))=]e, B[.
X—>

_ 1
8. Seaf : R — R la funcion definida porf(x) = e »Z, Vx € R*, f(0) = 0. Justifica, haciendo
uso de las propiedades de la exponencial, fies continua eiR, estrictamente decreciente en
R~ y estrictamente creciente &1". Calcula la imagen d¢'.
9. Calcula laimagen de la funcigfi: R* — R dada para tode # 0 por f(x) = arctgIn|x|).
Sugerencia. Ten en cuenta quém | arctgx = —z/2y lim arctgx = /2.
X—>—00 x—>—+00

10. Seaf : R — R la funcion definida porf(0) = 0y f(x) = ser(x) ser(1/x), para todaox # 0.
Estudia la continuidad d¢ y la existencia de limites efoo y en—oo.

. . 1 .
11. Seaf : R \ {l} — R la funcién dada para tode # 1 por f(x) = arctgl+—x. Estudia la
— X
continuidad def y los limites en el puntd, en+oo y en—oco. Calcula la imagen d¢'.
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